                                                 III RAZRED – PRIPREMNI ZADACI

1. Odrediti sve prirodne brojeve n za koje je broj  
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 deljiv sa tri.

2. Koliko rešenja ima jednačina : 
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3. Odrediti sve realne brojeve  
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 za koje važi : 
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4. Naći sve proste brojeve 
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 takve da je 
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5. Niz je zadat na sledeći način : 
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 najveći prost broj koji je delitelj broja  
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. Dokazati da broj 5 nije član tog niza.

6. Data je kvadratna funkcija y = x2 + bx + c , b,c
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, takva da njen grafik seče koordinatne ose u tri različite tačke A, B i C. Dokazati da krug opisan oko trougla ABC sadrži uvek istu tačku za proizvoljne b i c.

7. Odrediti sve trojke realnih brojeva x,y,z za koje važi : 2x + x2y = y ; 2y + y2z = z ; 2z + z2x = x .

8. Dokazati da za svaki prirodni broj n jednačine  x2 + y2 = n  i  x2 + y2 = 2n imaju jednak broj celobrojnih rešenja.

9. Dokazati da važi :  
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 za prirodni broj n.

10. Rešiti sistem u skupu R : x3 – y3 = 19( x – y) , x3 + y3 = 7( x + y).

11. Dokazati nejednakost : 
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12. Koeficijenti polinoma p(x) su prirodni brojevi. Neka je Sn zbir cifara broja p(n). Dokazati da u nizu S1,S2,... postoji broj koji se pojavljuje beskonačno mnogo puta.

13. Dokazati da su u broju 
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 prvih 999 cifara posle zareza nule.

14. Dokazati nejednakost : 
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 gde je 
[image: image18.wmf]0

,

>

>

c

b

a

.

15. Neka su 
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.Dokazati da je 
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 ceo broj za 
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 i da nije deljiv sa 5.

16. Dokazati da u trouglu sa oštrim unutrašnjim uglovima  
[image: image23.wmf]g

b

a

,

,

 važi  
[image: image24.wmf]2

sin

sin

sin

2

2

2

>

+

+

g

b

a

.

17. Razlika uglova naleglih na stranicu AB trougla ABC iznosi 
[image: image25.wmf]o

90

. Neka je C1 podnožje visine iz temena C, a C2 središte stranice AB. Dokazati da je dužina C1C2 jednaka poluprečniku kružnice opisane oko trougla ABC.

18. Data je kocka ivice 
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. Na rastojanju 
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 od centra kocke , duž jedne od dijagonala, postavljena je ravan normalna na tu dijagonalu. Izračunati površinu preseka te ravni i kocke u funkciji od 
[image: image28.wmf]a

.

19. Neka su H i O redom ortocentar i centar opisane kružnice trougla ABC, Q tačka simetrična tački H u odnosu na O i S težište trougla ABQ. Dokazati da su C,O,S kolinearne.

20. Konveksni n-tougao je razložen na trouglove. U svaki od tih trouglova upisan je krug. Dokazati da je zbir poluprečnika tih krugova veći ili jednak od 
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, pri čemu je P površina a s obim n-tougla.

21. Ako je 
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 oštar ugao, dokazati nejednakost : 
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22. Ispitati da li su 
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 koreni polinoma 8x3 – 6x – 1 .

23. Oko lopte je opisana zarubljena kupa. Dokazati da je površina omotača kupe veća od površine lopte.

24. Neka je M središte dijagonale AC pravilnog šestougla ABCDEF, i N središte stranice DE. Dokazati da je trougao MNF jednakostraničan.

25. U unutrašnjosti konveksnog mnogougla A1A2....A1000 data je tačka O. Da li se strane mnogougla mogu numerisati brojevima od 1 do 1000 (svaki broj-jednom) i duži OA1,OA2,...,OA1000 numerisati brojevima od 1 do 1000 tako da zbirovi brojeva koji odgovaraju stranicama trouglova OA1A2, OA2A3,...,OA999A1000,OA1000A1 budu jednaki ?

26. Na kružnici poluprečnika r uočene su tri tačke.One dele kružnicu na tri disjunktna luka čije se dužine odnose kao 3 : 4 : 5 . U uočenim tačkama povučene su tangente na kružnicu. Naći površinu trougla kog obrazuju ove tri tangente u funkciji od r.
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