                                      III RAZRED – REŠENJA PRIPREMNIH ZADATAKA

1. Ispitati tri slučaja n = 3k, n = 3k + 1 i n = 3k – 1. Za n = 3k + 1 može, ali samo ako je k paran. Reš. n = 6t + 1.

2. Skicirati grafike f-ja  
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 u istom koordinatnom sistemu i prebrojati tačke preseka : 201.
3. 
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4. Jedan od prostih brojeva mora biti paran tj. 2. Zbog apsolutne vrednosti svejedno je koji, npr. p = 2. Dobija se  
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. Ako je s neparan rastaviti desnu stranu (nema reš.). Ako je s = 2k tada raditi posebno za +1 i za –1 . Rešenje: p = 2, q = 3, r = 3, s = 2.
5. p1= 2, p2= 3, p3= 7, p4= 43, p5= 139,…Očigledno su svi članovi posle prvog neparni. Neka je pk= 5, tada je 1+p1p2p3...pk-1 = 2a3b5c. Tada je a = 0 i b = 0 zbog p1= 2 i p2= 3, p1p2...pk-1= 5c = (5-1)(5c-1+.....+1)= 4t što je protivrečnost jer je jedini paran broj u nizu 2.
6. Naći drugi presek te kružnice sa y-osom i koristeći potenciju tačke, gledajući iz koordinatnog početka, imamo 
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, gde je d ordinata te tačke. Sledi d = 1 , tj. tačka je (0 , 1).
7. Lako se ispituje da brojevi –1 i 1 ne mogu biti rešenja. Tada je 
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, analogno y i z. Ako uvedemo smenu 
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. Dalje rešiti jednačinu 
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8. Treba primetiti da, ako su x i y rešenja prve jednačine tada su x+y i x-y rešenja druge. A ako su x i y rešenja druge jednačine tada su (x+y)/2 i (x-y)/2 rešenja prve.
9. 
[image: image16.wmf](

)

(

)

n

n

n

n

n

n

n

×

×

×

³

×

×

×

-

×

×

×

×

×

-

×

....

1

2

....

1

1

2

....

1

 Dovoljno je dokazati 
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10. Ima devet rešenja! Pazi na slučajeve: x-y = 0  i  x+y = 0 .
11. A3 
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 G3 za tri sabirka u nejednakosti i A3 
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 G3 za a, b, c.
12. Neka je p(x) = anxn + an-1xn-1+ ... +a1x + a0 i neka je max{ a0, a1, ..., an }= ak < 10t za neko t. Tada je p(10t) = an10tn + ... + a0 , a  S10t jednak zbiru svih cifara svih koeficijenata polinoma p(x). S10t= S10t+1= S10t+2= .......
13. 
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. Dokaz indukcijom (vidi 15. zad.)! 
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14. Smena x = a – c , y = b – c , a zatim kvadriranje i svodi se na A2 
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 G2 za xy i c2 .
15. x1n + x2n = ( x1n-1+ x2n-1)( x1 + x2 ) – x1x2( x1n-2+ x2n-2 ) . Ako je an = x1n + x2n , tada je an= 6an-1 – an-2 pa su svi prirodni ; a1 = 6 
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, a2 = 34 
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 pa je periodičan.
16. 
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 ubaciti u izraz, gde se posle sređivanja dobija 
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17. 
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 je tup ugao i 
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18. Presek je šestougao sa svim uglovima  po 120o, ali ima tri strane dužine x a tri dužine y (nacrtaj!).x+y =
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19. Neka je D središte strane AB. Tada je OD = ½ CH (sličnost) pa je 
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 pa su kolinearne.
20. Neka je površina pojedinog trougla Pi , obim si i poluprečnik upisane kružnice ri . Tada je Pi = risi / 2 , si 
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21. Pretvoriti sve u sin i cos i pomnožiti sa 
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 , pa se dva puta kvadrira i dobija se 
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22. Proveriti Vijetove formule x1+x2+x3 = 0, x1x2+x1x3+x2x3 = -3/4, x1x2x3 = 1/8, ili direktnom zamenom.
23. M>P , 
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 tangentni četvorougao! 
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24. Koristi uglove : 30o, 60o i polovine jednakostraničnih trouglova.
25. S = 3( 1+2+3+...+1000) = .........Dobijeni zbir svih brojeva na svim stranicama trouglova nije deljiv sa 1000.
26. Centralni uglovi koji odgovaraju tim lukovima su: 90o, 120o i 150o, pa su zato uglovi trougla: 90o, 60o, 30o. Neka je najduža stranica tog trougla 
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. Iz toga je 
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